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Intervallumok.

¢ Oran megoldott feladatok:
1) Irjuk fel intervallum alakba a kovetkez6 halmazt:

A={xeR]|[2x+3]=5}, ahol [x] az x valos szam egész részét jeloli.
2) Irjuk fel intervallum alakba a kovetkezd halmazt: A= {x € R‘ 3<|x< 7}.

3) Tudva, hogy a €[0;12] ésb=4+a. lgazoljuk, hogy va? +b? e[4;20].
4) Legyen xe[-3;,—2] és y=x+3.

Igazoljuk, hogy E =/X? +6xX+y® +9 +/X* + y? + 4x — 2y + 5 kifejezés allando.
5) Egy adott n természetes szam esetén tekintsiik az A, = {x € Rux +n-— 6| <3n+ 4} halmazt.

a) Irjuk fel az A halmazt intervallum segitségével.
b) Hatarozzuk meg az ne N szamot ugy, hogy az A, halmazban 609 egész szam legyen.

6) Tudva, hogy a’ +b? —3a—5b+373:0, igazoljuk, hogy 4<a+b+1<6.

7) Egy haromszdg két oldalanak hossza 5 m, illetve 7m.
a) lgazoljuk, hogy a harmadik oldalanak (méterben kifejezett) hossza egy olyan szam amely a

(2,12)intervallumban van.
b) Hany olyan haromszdg létezik, amelynek az oldalait természetes szamokkal fejezziik ki?

¢ Javasolt hazi feladat:
1) Irjuk fel intervallum alakba a kovetkez6 halmazt:

A:{XER {2x+1

2) lrjuk fel intervallum alakba az alabbi halmazt: A= {x eR

} = 7} , ahol [x] az x valds szam egész részét jeloli.

< 2}.
3) Legyen xe[-2;3] és x+2=5y.
Igazoljuk, hogy E =~/(x+2)F +2y? ++/(x—3) +2(y -1 kifejezés allands.

1£x—2

4) a) lgazoljuk, hogy az | = [32;64] intervallumbol kivalaszthaté harom szam, amelyek egy haromszdg

oldalai.
b) Adottaz A= [],' 2014]intervallum, igazoljuk, hogy barhogyan valasztunk az A intervallumbdl 23 szamot

a kivalasztott szamok kozott 1étezik harom szam, amelyek egy haromszdg oldalai.
5) Tudva, hogy xe[-2;1], y e[-12], z e[-3;4]ést e[-4;3], igazoljuk, hogy
X2+ yP+ 22 +tP —x+y—-z+t+1€[0;37].
6) Adottak az x,y € RUgy, hogy x—y+1=06és ye[L3].
Mutassuk ki, hogy \/xz +y?-2y +1+\/x2 +y?—4x—6y+13=22.
7) Adottak az X,y € Rugy, hogy x (L) és y e(L,), bizonyitsuk be, hogy 1+ xy > X+ .
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¢ Kiegészito feladatok:
1) Adottak az a,b,c,d e Rugy, hogy a®* +b*+c*+d*—a+b—-c+d=0.

Mutassuk ki, hogy a,C€|:—1;§:lés b,d e{_il]
22 22

X2 +2x+1

X2 +1

Ac[a,b] barmely x e R valds szam esetén, és az [a,b] intervallum hossza minimalis.

2) Adottaz A= , X € Rvalds szam. Hatarozzuk meg az a,b € R szamokat tudva, hogy

3) Hatarozzuk meg az [a,b]< Rintervallumot tudva, hogy: [a,b]NZ=dés p—a-1=a”+b’ + % —2b+ 2

2 2
4) Legyen A={xe NL<x < 2014} és B :{(a,b)e Ax A‘ a ;b e N}.
Hatarozzuk meg cardAés cardB értéket.

11 1 1. ) X |1
5) Ha x, R gy, ho Xe|=,=|és =, =1, igazoljuk, hogy —e|—,2 .
) y € Rugy, hogy 6{8 3} ye{G 2} igazoljuk, hogy ye[4 }

2X—3 5
7) Adottak az x,y € Rigy, hogy X,Y,z € (1), bizonyitsuk be, hogy Xyz +X+y+2z>1+Xy +Xxz +Vz.

6) Ha xeRUgy, hogy xe Bl} , igazoljuk, hogy 8x+1 . {_ 9,_9}

8) Ha x,yeRugy, hogy x2+y2—x—3y+g:0, igazoljuk, hogy 0< x+y<4.
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